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1. Dados um aberto U C C" e fungoes holomorfas nao nulas fi, ..., fr: U — C, mostre
que X ={z € U; fi(z) = ... = fr(x) = 0} é nenhures denso em U.

2. Seja X um conjunto analitico complexo em C™ de dimensao pura e 0 € X. Mostre
que X é subvariedade analitica de C™ em torno de 0 se, e somente se, m(X,0) = 1.

3. Seja h: C — C uma funcao holomorfa. Mostre que os seguintes itens sao equiva-
lentes:

a) h é um homeomorfismo;
b) h é um difeomorfismo;

c) Existem a € C\ {0} e b € C tais que h(z) = az + b para todo z € C.

4. Mostre que os Teoremas de Preparacao e de Divisao de Weierstrass sao equivalen-
tes.

5. Sejam U C C™ um aberto, X um conjunto analatico em U de dimensao pura igual
alesejax € X. Mostre que (X;z) é um germe irredutivel se, e somente se, existe
aberto W C C" contendo x tal que X N W é uma variedade topoldgica.

6. Sejam f,g: C2 — C dadas por f(z,y) = y*> — 2% + 23 e g(z,y) = zy. Mostre que
existe um germe de homeomorfismo h: (f~1(0),0) — (¢71(0),0).

7. Enuncie o Teorema de Representagao Local (ou Teorema de Parametrizagao Local)
de conjuntos analiticos. Em seguida, mostre que este implica no seguinte:

Seja f: U c C* = A C C* uma aplicacio holomorfa. Assuma que X é um
conjunto analdtico de U tal que f|x: X — A € prépria. Mostre que existe um
conjunto analitico o C f(X) tal que dimo < dim X, X \ f~(0) C Reg(X) e
flx\f100): X\ o) = f(X)\ o é difeomorfismo local.



