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Questao 1. Sejam R o conjunto dos niimeros reais e Z C R o conjunto dos niimeros inteiros.
Mostre que se X C Z é limitado inferiormente, isto é, existe a € R tal que a < n para todo
n € X, entao X possui um elemento minimo.

Questao 2. Seja f : R™ — R uma funcao continua definida no conjunto dos niimeros reais
positivos e que satisfaz f(z-y) = f(z) + f(y) para z,y € Rt quaisquer. Prove que existe
c € R tal que f(z) =c-logx.

Questao 3. Considere @ > 0 e uma seqiiéncia (x,,) de nimeros reais tais que z; # 0 e, para
todo n € N,
Tnt1 — a4+ L
Ty, vn
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Mostre que (z,) converge se, e somente se, Z xr, € absolutamente convergente.

n=1

Questao 4. Sejam X C R e a € R. Prove que a é um ponto de acumulacao de X se, e
somente se, a é o limite de uma sequéncia de elementos de X, dois a dois distintos.

Questao 5. Sejam f,g : [a,b] — R continuas e diferenciaveis em (a,b). Entao existe
c € (a,b) tal que

(f(b) = fla))g'(c) = (g(b) — g(a)) f'(c).
Questao 6.

(a) Se F(z) = [ f(t)dt, onde f(t) = fl VH“ du, determine F"(2).

(b) Prove que
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Questao 7. Sejam f € C?([a,b]) uma fungao real de classe C? em [a,b] e xg € (a,b). Dados
quaisquer x € (a,b) e m > 1, mostre que podemos encontrar § € (0, 1) tal que

Pl + 0@ —w) (=0

f(@) = f(xo) + f'(20)(w — m0) +

2m

Questao 8. Mostre que toda funcao f : R — R convexa e limitada deve ser necessariamente
uma funcao constante.



