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1. Seja I C R Um intervalo aberto. Mostre que I existe um bijecao continua, com inversa
continua (homeomorfismo) de I para R.



2. Seja f : R — R uma fugao diferencidvel. Suponha que exista uma constante 0 < ¢ < 1 tal
que |f'(x)| < ¢ para todo x € R. Moste que existe um tnico p € R tal que f(p) = p.



3. Enuncie e demonstre o Teste da Razao para convergéncia de séries numéricas.



b
4. Seja g > 0 uma funcdo integravel em [a,b]. Mostre que: se / g(z)dz = 0, entdo
a

b
/ g(x) f(x)dx = 0 para toda fungao f integravel em [a, b].



5. Seja f : [a,b] = R um funcdo com derivada integravel. Seja m a média aritmética entre
a e b. Mostre que

b
fla) + f(b) = 5 3 - / [f(x) + (x —m) f'(x)]dx.




6. Sejam A, B C R . Denote A+ B={a+b : a €R,beR}. Mostre que: se A é compacto
e B é fechado, entdo A + B é fechado.



7. Seja p(x) um polinémio cujas n raizes sao reais e distintas. Mostre que todas as raizes de
p'(x) sdo reais e distintas.



